Logaritmusos azonossagok

Legyen aeR ¢s 0<a és a#1, illetve x,yeR és 0<x és 0<y.

Az a kérdés tudjuk e mas alakra hozni egy szorzat logaritmusat, azaz lQ ga (x-y)=?
x-nek, illetve y-nak "a" alapu logaritmusai, azaz:

x = a'©9«® illetve y = a'©9a(),

Ezek utan alakitsuk at az log, (x - y)-t, felhasznalva az azonos alapt hatvanyok szorzasara

crcr

loga(x . y) el loga(aloga(x) . alOQa(Y)) frnd loga(aIOQa(x)+IOQa(y)) frnd loga(x) + loga(y)
(Az elejét és a végét kell nézni.)

Hasonlo6an jarhatunk el a hanyados logaritmusa esetében is. Ez esetben az azonossag:

l0ga (%) = l0ga () — loga(y)

VégezzEk el a bizonyitast az el6z6hoz hasonléan! Persze most az azonos alapu hatvanyok
hanyadoséra vonatkozo6 azonossagot kell alkalmazni.

Nézziik még meg a hatvany logaritmusat (most is hasznalva x fonti hatvanyalakban vald
felirasat):

log,(x™) = log,((a'*9™)") = log,(a™*9™)) = n - log,(x)
(Itt is az elejét és a végét kell nézni.)
Ha mar benne vagyunk, nézziik meg az "atird képlet" bizonyitasat is (legyen b-re is igaz: beR

és 0<b és b#1). Hasznaljuk ismét a x = a'°9a(™ kifejezést és vegyiik mindkét oldal b alapu
logaritmusat és alkalmazzuk az elébb levezetett azonossagot.

log,(x) = log,(a'°9:®) = log,(x) - log,(a), ebbdl pedig "leosztas" utin, megkapjuk a
bizonyitani kivant azonossagot (a két végét kell tekinteni):

logp(x)

logb(a) = loga(x)

(Fel lehet cserélni az oldalakat.)



